
Regras de Inferência

Dedução Natural

Note que ¬x ≡ x→ ⊥
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Álgebra Booleana

α ∧ ⊥ ≡ ⊥ {∧− null }
α ∨ > ≡ > {∨− null }
α ∧ > ≡ α {∧− identidade }
α ∨ ⊥ ≡ α {∨− identidade }
α ∧ α ≡ α {∧− idempotencia }
α ∨ α ≡ α {∨− idempotencia }
α ∧ β ≡ β ∧ α {∧− comutativo }
α ∨ β ≡ β ∨ α {∨− comutativo }
α ∧ (β ∧ γ) ≡ (α ∧ β) ∧ γ {∧− associativo }
α ∨ (β ∨ γ) ≡ (α ∨ β) ∨ γ {∨− associativo }
α ∧ (β ∨ γ) ≡ (α ∧ β) ∨ (α ∧ γ) {∧− distribui −∨}
α ∨ (β ∧ γ) ≡ (α ∨ β) ∧ (α ∨ γ) {∨− distribui −∧}
¬(α ∧ β) ≡ ¬α ∨ ¬β { DeMorgan −∧}
¬(α ∨ β) ≡ ¬α ∧ ¬β { DeMorgan −∨}
¬> ≡ ⊥ { negação −>}
¬⊥ ≡ > { negação −⊥}
α ∧ ¬α ≡ ⊥ { complemento −∧}
α ∨ ¬α ≡ > { complemento −∨}
¬(¬α) ≡ α { dupla-negação }
α→ β ≡ ¬α ∨ β { implicação }
α↔ β ≡ (α→ β) ∧ (β → α) { bicondicional }
¬∀x.P (x) ≡ ∃x.¬P (x) {¬ − ∀}
¬∃x.P (x) ≡ ∀x.¬P (x) {¬ − ∃}
∀x.P (x) ∧Q(x) ≡ ∀x.P (x) ∧ ∀x.Q(x) {∧ − ∀}
∃x.P (x) ∨Q(x) ≡ ∃x.P (x) ∨ ∃x.Q(x) {∨ − ∃}
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